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ETAP WSTĘPNY JUNIOR 2020
ZADANIE 1: (7 PUNKTÓW) THE HIDDEN WEIGHT OF GANDOULF

• Rozwiązanie podaj w języku obcym
 
After too many parties Gandoulf wants to check his weight. Nain 

Bleu and Fricotin decide to annoy him by jumping on the scales 
at the same time. 

How much does Gandoulf weigh?
*****
Après les fêtes, Gandoulf veut vérifier son poids.
Nain Bleu et Fricotin décident de le déranger en sautant sur la 

balance en même temps que lui. Combien pèse Gandoulf ?
*****
Nach den Festtagen will Gandoulf sich wiegen. Nain Bleu und 

Fricotin wollen ihn ärgern, indem sie gleichzeitig auf die Waage 
steigen. Wie viel wiegt Gandoulf?



PROPOZYCJA ROZWIĄZANIA
 
OZNACZENIA: 
G - WAGA GANDOULFA; F – WAGA FRICOTINA; N-WAGA NAIN BLEU.



ZADANIE 5 : (7 PUNKTÓW) WYBÓR SMAKU 

ETAP WSTĘPNY JUNIOR 2020

Henryk lubi tylko cukierki lukrecjowe. 
Ma trzy słoiki takie jak na rysunku 
obok. Wybiera jeden, bez zaglądania 
do środka i bierze cukierki.

 

Który słoik powinien wybrać, aby 
mieć większe szanse wziąć cukierki z 
lukrecji?



Prawdopodobieństwo/szansa wyciągnięcia lukrecji 

•Ze słoika nr 1 :                      7/18

•Ze słoika nr 2:     4/9……..= 8/18

•Ze słoika nr 3:                       6/18

•Powinien brać cukierki z drugiego słoika.



ZADANIE 6 : (5 PUNKTÓW) PSZCZELARZ MAJA 
ETAP WSTĘPNY JUNIOR 2020

Pszczelarka Maja ma 4 ule.  Chce 
podzielić swoją ziemię na 4 działki:

•o tym samym kształcie; 

•o tej samej powierzchni;

•każda z ulem.

 

Zaznacz na rysunku z załącznika te 4 
działki i pokoloruj je, każdą w innym 
kolorze. Wyjaśnij swoje rozumowanie





ZADANIE 5 : (10 PUNKTÓW)  NIE NAMIESZAJ !
EW JUNIOR 2018

Tom układa 10 klocków tak, jak na 
rysunku. Numeruje je od 1 do 10. 
Następnie zakrywa wszystkie liczby, 
oprócz trzech. Tom rzuca Lei 
wyzwanie: „Dam ci wskazówkę, jak 
odnaleźć ukryte liczby: różnica liczb 
zapisanych na dwóch sąsiadujących 
ze sobą klockach jest równa liczbie 
zapisanej na klocku powyżej”.

Na każdym klocku zapisz ukryte liczby



ROZWIĄZANIE:



ZADANIE SPECJALNE DLA VI KLASY SZKOŁY PODSTAWOWEJ
 
ZADANIE 9 (10 PUNKTÓW): NIEZBYT KWADRATOWA KREMÓWKA

Cyceron zamówił kremówkę o podstawie kwadratu 30 cm x 30 cm.
Cyceron: „Ależ proszę pana! Moje ciastko nie jest kwadratowe, tylko prostokątne!”
Cukiernik: „ Nic nie szkodzi. W porównaniu z pana zamówieniem, centymetry, których 
brakuje w szerokości, odnajdziemy w długości. A jeśli tak, to ma pan zawsze tę samą 
ilość ciastka”.
Czy cukiernik ma rację? Uzasadnij swoją odpowiedź.



ROZWIĄZANIE: Cukiernik się pomylił.

Kontrprzykład wystarczy, aby udowodnić, że nie ma racji. 



ZADANIE 3 : 
(7 PUNKTÓW) 
WYSPY OWCZE
 Flagę Norwegii otrzymuje się poprzez nałożenie 3  
podanych kształtów.

 Islandia stworzyła inną flagę, w której zachowana 
została zasada składania. 

Aby zaznaczyć swoją niepodległość, Wyspy Owcze 
tworzą flagę różną od dwóch pozostałych. 
Posługują się tą samą metodą i używają tych 
samych kolorów, co Norwegia i Islandia.

 

Pokoloruj (w załączniku) wszystkie możliwe flagi 
Wysp Owczych

FINAŁ JUNIOR 2020



ISTNIEJE SZEŚĆ SPOSOBÓW ROZMIESZCZENIA TRZECH KOLORÓW NA TRZECH POWIERZCHNIACH.

Możliwości 2, 3, 5 i 6 są do wyboru dla flagi Wysp Owczych.

Możliwości Tło Krzyż zewnętrzny Krzyż wewnętrzny  

1 czerwone biały niebieski Norwegia

2 czerwone niebieski biały  

3 niebieskie czerwony biały  

4 niebieskie biały czerwony Islandia

5 białe niebieski czerwony  

6 białe czerwony niebieski  



Antoni musi znaleźć 
wszystkie czekoladki w 
pudełku.
 
Oto schemat pudełka. 
Każda cyfra wskazuje 
liczbę czekoladek w 
wierszu i w kolumnie.
Pokoloruj w tabelce 
rozmieszczenie wszystkich 
czekoladek

Zadanie 6 : (5 punktów) 
Finał Junior 2020





SZACOWANIE!
FINAŁ JUNIOR 2020
  • Oszacuj liczbę napompowanych piłek do 

gry w piłkę nożną, niezbędnych do 
zapełnienia jednej sali lekcyjnej.

• Wyjaśnij swój tok rozumowania.Zadanie 8. 
(5 punktów) 
Miejsca jest pod 
dostatkiem!



• NALEŻY OCZEKIWAĆ
 
OSZACOWANIA ŚREDNICY LUB PROMIENIA PIŁKI NOŻNEJ

OSZACOWANIA WYMIARÓW SALI LEKCYJNEJ : DŁUGOŚĆ, SZEROKOŚĆ, 
WYSOKOŚĆ

OBLICZENIA LICZBY SZTUK PIŁEK DO WYPEŁNIENIA SALI LEKCYJNEJ PRZY UŻYCIU 
OKREŚLONYCH WYMIARÓW KLASY.

 
 



FINAŁ SENIOR 2020
Élyne twierdzi, że potrafi czytać w 
myślach. Podaje Thomasowi kalkulator i 
daje mu następujące instrukcje:

• Pomyśl o trzycyfrowej liczbie 
(zapamiętaj ją!) i pomnóż ją przez 
21.

 

• Teraz pomnóż wynik przez jedną z 
liczb. Do wyboru: 3 lub 4 lub 5 lub 6.

 

• Podziel swój wynik przez 4, a 
następnie podziel przez swoją 
pomyślaną liczbę.

 

• Dodaj swoją pomyślaną liczbę do 
wyniku.

• Jaki jest ostatni wynik na Twoim 
kalkulatorze?

THOMAS PODAJE WYNIK Z 
KALKULATORA.

Élyne patrzy Thomasowi prosto w 
oczy i mówi, jaką wybrał liczbę na 
początku.

 

Wyjaśnij sposób rozumowania Élyne.

Zadanie 3. (7 punktów) Mentalistka



           

  Początkowa liczba trzycyfrowa x x x x x

           

1 Mnożenie przez 21 21x 21x 21x 21x

           

2 Wybrany czynnik 3 4 5 6

           

3 Mnożenie wyniku 21x∙3 = 63x 21x∙4 =84x 21x∙5 =105x 21x∙6 =126x

           

4 Dzielenie przez 4 15,75x 21x 26,25x 31,5x

           

5 Podziel przez  liczbę x 15,75 21 26,25 31.5

           

5 Dodaj liczbę x do wyniku x +15,75 x +21 x + 26,25 x +31.5



ZADANIE TYLKO DLA VI KLASY SZKOŁY 
PODSTAWOWEJ; FINAŁ JUNIOR 2020

Zadanie 9 : (7 punktów) 

Z głową w chmurach

Marc zwiedza park z 49 
atrakcjami. Park jest 
otwarty od 9.00 do 17.30. 
Aby dostać się do atrakcji 
potrzebuje 5 minut. Czas 
oczekiwania na każdą 
atrakcję wynosi 35 minut, 
a sama atrakcja trwa 7 
minut. Przerwa na 
jedzenie Marca trwa 20 
minut.

Z maksymalnie ilu różnych atrakcji 
będzie mógł skorzystać Marc w 
jeden dzień? Uzasadnij swoją 
odpowiedź.



PARK JEST OTWARTY OD 9.00 DO 17.30

…czyli przez 8 godzin 30 minut  (510 minut). 

Przerwa na posiłek Marca trwa 20 minut. 

Na zwiedzanie zostało 490 minut. 

Aby dostać się do atrakcji potrzeba 5 minut

Czas oczekiwania na każdą atrakcję wynosi 35 minut

Atrakcja trwa 7 minut

Zatem na zwiedzanie potrzebuje 47 minut.

Marc mógł skorzystać  maksymalnie z 10 różnych atrakcji



ZADANIE 5. (7 PUNKTÓW) 
WYMIJAJĄCE KRZESEŁKA

EW SENIOR 2017
Oskar spędza ferie zimowe w górach. 
Właśnie wjeżdża wyciągiem. Siedzi 
na krzesełku numer 110 i mija 
krzesełko numer 130.

 

W tym samym czasie jego siostra 
Eliza, która siedzi na krzesełku nr 290, 
mija krzesełko nr 250. Krzesełka są 
rozmieszczone w jednakowych 
odległościach, w kolejności 
rosnących numerów, zaczynając od 
krzesełka z numerem 1.

Ile jest krzesełek na tym wyciągu? 
Uzasadnij odpowiedź



Oskar, siedząc na krześle 
110, widzi, jak zjeżdża 
krzesło 130, ma zatem 
krzesło nr 1 przed sobą. 
Krzesło nr 1 jest pomiędzy 
Elizą(290) i Oskarem. 
Pomiędzy 130tym  i 250tym 
krzesłem jest 119 krzeseł. 
Również pomiędzy Elizą i 
Oskarem jest 119 krzeseł: 
109 krzeseł : od numeru 1 
do 109 i jeszcze 10 krzeseł 
za Elizą : od numeru 291 do 
numeru 300. Wszystkich krzesełek na 

wyciągu jest 290+10 = 300.



ZADANIE 4.
 (5 PUNKTÓW)
 BIEG Z PRZEWAGĄ

FINAŁ SENIOR 2020

Éloi i Martin biegną na 100 metrów. Po 
pierwszym biegu Éloi ma pięciometrową 
przewagę nad Martinem. Aby rewanż był 
sprawiedliwy, Éloi postanawia rozpocząć bieg 
5 metrów przed linią startu.

Martin i Éloi biegną oboje z tą samą 
prędkością, co poprzednim razem.

Kto wygra drugi bieg? Wyjaśnij



W pierwszym wyścigu Éloi (E) wygrywa, jest 5 metrów przed Martinem 
(M)- więc Éloi (E) jest szybsza.
Jeśli przebiegnie 100 m, to Martin (M) przebiegnie tylko 95 m w tym 
samym czasie. 
Drugi wyścig rozpoczyna Éloi (E) 5 m za Martinem i linią startową. 
Podczas biegu na 100 m Martin przebiegnie 95 m, więc 95 m za linią 
startową  obydwoje biegną obok siebie- spotkają się na 95. metrze-  
a ponieważ Éloi (E) jest szybsza,  to wygra wyścig na ostatnich 5 metrach.



ZADANIA DODATKOWE DLA I KLAS 
LICEUM LUB TECHNIKUM

Zadanie 11. (5 punktów) 

Aj Caramba
FINAŁ SENIOR 2020
Trzy roboty rysują na 
kartce w prostokąty linię 
łamaną, każdy swoją.

Na ilustracji 
schematycznie 
zaznaczono ich drogi linią 
ciągłą. 

Pretty przebył 185 mm, a 
Jerry 145 mm.

Przy pomocy ilustracji 
ustal długość drogi 
Speedy’ego. 

Uzasadnij odpowiedź.



Dwie pierwsze linie pozwalają na 
określenie długości i szerokości na 
kartce w prostokąty.

Niech (D) oznacza długość zaś (S) 
szerokość łamanej. Z rysunku 
odczytujemy następujące trasy

 

Pretty : 5D + 4S = 185 mm. 

Jerry: 5D + 2S = 145 mm.

S=20 mm i D=21 mm.

Speedy idzie również po przekątnych 
(P) prostokątów (na kartce). 

Z twierdzenia Pitagorasa, mamy 

212 + 202 = P2 

stąd P = 29 mm

Długość drogi Speddy’ego wynosi 
2D+4S+3P=209 mm



DLA I KLAS SZKÓŁ 
OGÓLNOKSZTAŁCĄCYCH

Zadanie 13 

(10 punktów) Naczynie do zabawy! FINAŁ SENIOR 2020

Jan i Paweł chcą 
zrobić tak, aby woda 
zawarta w naczyniu w 
kształcie 
prostopadłościanu, o 
wymiarach: długość – 
60 cm, szerokość – 40 
cm i wysokość – 30 
cm, przelała się.

Chłopcy wstawiają do niego, na 
zmianę, jednakowe sześciany o 
krawędzi 20 cm. Sześciany są na tyle 
ciężkie, że można je ustawić na dnie 
naczynia, jeden obok drugiego. Po 
wstawieniu pierwszego sześcianu, Jan 
stwierdza, że woda podniosła się o 3 
cm i że sześcian nie jest całkowicie 
zanurzony.

Określ, który z chłopców wstawi 
sześcian, który sprawi, że woda 
zawarta w naczyniu się przeleje. 
Uzasadnij odpowiedź.



Niech h będzie początkową wysokością wody w akwarium.

Objętość wody na początku, w cm3, wynosi

V=60cm ∙40cm∙ h cm= 2400 cm2∙h cm2∙ℎ
Po włożeniu pierwszego sześcianu woda podnosi się o 3 cm i 

400 cm2  powierzchni podstawy jest zajęte przez podstawę sześcianu.

Objętośc wody V wynosi   (2400cm2-400cm2)(hcm+3cm)

Objętość V wody nie zmienia się. Zatem

2000cm2 ∙  +6000cmℎ 3 = 2400cm2∙ .ℎ
Stąd możemy obliczyć  h= 15cm 

                                       i objętość wody= 2400   ∙15= 36000cm3

Pojemność akwarium wynosi 72000cm3.

Z każdym wstawionym sześcianem objętość wzrasta o 8000 cm3

Woda wyleje się przy piątym wstawionym sześcianie. Wstawi go Jan.

 



ZADANIE 3 : (10 PUNKTÓW) JEDEN OSIOŁ DLA TROJGA

ETAP WSTĘPNY JUNIOR 2018

Pewna rodzina wynajęła osła na 
spacer. Każde z trojga dzieci jedzie 
kolejno na grzbiecie zwierzęcia przez 
kwadrans. Lou wsiada na osła i 
rozpoczyna się przejażdżka. Następna 
w kolejce jest Julia, potem Adam i tak 
dalej. Po każdej zmianie jeźdźca 
następuje 5 minut przerwy. Spacer 
trwa 2 godziny 30 minut.

Ile czasu spędziło na grzbiecie osła 
każde dziecko?





Epreuve 1, 7 punktów He 
pays ca$h

Mickaël buys a bouquet of flowers for 
Tabata. The bouquet is made up of 
red flowers and white flowers. He 
pays 84 gold pieces. Each red flower 
costs 7 gold pieces. Each white 
flower costs 8 gold pieces.

 

How many of each colour of flower 
did he buy?

FINAŁ JUNIOR 2020

Epreuve 1 : Barzahlung

Michael kauft einen Strauß mit roten 
und weißen Blumen für Tabata. Er 
bezahlt insgesamt 84 Goldstücke. 
Jede rote Blume kostet 7 Goldstücke. 
Jede weiße Blume kostet 8 
Goldstücke. 

Wie viele Blumen jeder Farbe hat er 
gekauft?



TŁUMACZENIE:
Rozwiązanie:

Michał kupuje dla Tabaty bukiet 
kwiatów. Bukiet składa się z 
czerwonych i białych kwiatów. Płaci 
za bukiet kwiatów 84 sztuk złota. 
Każdy czerwony kwiat kosztuje 7 sztuk 
złota. Każdy biały kwiat kosztuje 8 
sztuk złota.

 

Ile Michał kupił kwiatów każdego 
koloru?

Niech : c oznacza liczbę czerwonych 
kwiatów, b liczbę białych kwiatów. 

Z treści zadania mamy:

 

7c + 8b = 84. Zakładamy, że c i b są 
różne od zera liczbami całkowitymi.

Różnica 84 – 7c jest wielokrotnością 
liczby 8. Stąd np. metodą prób i 
błędów mamy c = 4 i b=8

 Odpowiedź : Michał kupił 4 
czerwone i 8 białych kwiatów.
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